1° EXAMEN DE MATEMATICAS |

« Discutir segun los valores de a , el sistema:

ax+y+z=1
x+ay+z=1

x+y+az=1

* Resolver la ecuacion matricial XA=B+C, donde:

A=1 1 0
0O 1 1
0O 0 1

B=2 0 O
1 1 2
2 0 1

c=1 1 0
0O 1 0
01 2

110

010

012

« Utilizando las propiedades de los determinantes calcular el valor de:

X x+1 x+2

X x+3 x+4
X x+5 x+

« Hallar las ecuaciones del lugar geométrico de todos los puntos del plano x=y que distan 1 del plano
2X-y+2z=2
* Dadas las rectas:

a) Estudiar su posicion relativa en el espacio.

b) Hallar la distancia entre ellas



* En el lanzamiento de un dado se consideran los tres sucesos siguientes:
A= Sale un namero impar

B= Sale un namero par

C=Saleelloel?2

Se pide:

* ;Son independientes Ay B?

* ;Son independientes Ay C?

 Calcular P(A/C)?

» En una caja hay 6 bolas numeradas, 3 de ellas con nimeros positivos y las otras 3 con nimeros negativc
Se extrae una bhola y después otra sin reemplazamiento.

» Calcular la probabilidad de que el producto de los nimeros obtenidos sea positivo.

* Calcular la probabilidad de que el producto de los nimeros obtenidos sea negativo.

SOLUCIONES

« Discutir segun los valores de a, el sistema.
ax+y+z=1
x+ay+z=1
x+y+az=1
A=la 1 1
I a ll=a' +l+l-a-a-a

1 1 a

|A| =a’ -3a+2=(a-1)’(a+2)=0

1 0 -3 2
110 1 1 -2
1 1 -2 0
110 1 2
1 2 0
a=1
a=-2
a= 1 |A| =0  RagA) =1

a=-2 ‘A|=O Rg|A|=2
a 1,-2 |A| 0 RgA=3



1 -2 1 1=|1 =2 [|=4+1+14+24+2-1=9 O

sia =-2
A* 0 RgA*=3

CONCLUSION
Sia=1 Rg A=1
Rg A"=1 SC.I.
N incog =3
Sia=-2 RgA=2
Rg A" =3 S.I.
Rg A=3

Sia 2,1 RgA'=3
N Incog =3

S.C.D.

* Resolver la ecuacion matricial XA=B+C

1 1 0
A= 0 1 1
0 0 1
2 00
B=1 1 2
2 01
1 1 0
C=0120
o1 2

XA=B+C



X=(B+C)A-1

21 .
A™ = —(AdjA)
4
Al=1
1 0 0 I =1 1
AdjA=|-1 1 OL(AdjA)' =0 1 -1
1 =11 0 0 1
|
AT=l0 1 -1
0 0 1
200 110 I
x= 11 2+010 —
2 0 1 12 0 1
3101 -1 -1 3 =22
x=1220 1 -1=1 1 1
2 130 0 1 2 -1 4

X x+1 x+2 x 1 2 1 1 2 1 1 1
x x+3 x+4= |x 3 4=x1 3 4=xll 3 3=x 0=0
X x4+5 x+6 x 5 6 1 56 1 55

4. Hallar las ecuaciones del lugar geométrico de todos los puntos del plano x=y que distan 1 del plano
2x-y+2z=2

PlanoT, xX=y

Planot, 2x-y+2;-2=0

Se tiene que cumplir que:

_ Equidisten en el plari®

_ Disten 1 dét,



2x—y+23—2|
=1

Na+1+4

2x-y+2:-2/=3

d(P,nz) =|

Va a tener 2 soluciones:

¢, :2x-y+27-2=-3 2x-y+27-5=0
Q,:2x—y+2z-2=-3 2x-y+2z+1=0

Las ecuaciones de las rectas r y r’ sera donde se crucen

3 x=y

r=n, 9 2x-y+2z-5=0
x=A

y=h

__5-A

T2

. 2x—y+2z+1=0
reme

x=A

y=h

I

T2

a) Estudiar su posicion relativa en el espacio.

b) Hallar la distancia entre ellas.

x=1 y+2 z-2 {’,(:3.2.4)
' = =
3 2 3 ABGL+1L2A =2, 4L +1)=(1,-2,1)
Xx+2 y=3 -2 (=123

-1 2 3 B(=A—=2,2A+3,3A+2)=(-2,3,2)



(-3, 5, 1)
3 2 4

r r r
-1 2 3=-51 0 Rg(v,,v,,AB)=3
-3 5 1

Se cruzan sin cortarse

b)
7t {
1 1] 3 2
1{0 1 1 -2
1 1 -2 1]
1{0 1 2
1 2 0
T
{31 t . /
. V
P2
/. r




