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ELEMENTos DE ANALISIS MATEMATICO. GRUPO E.
EXAMEN FINAL. 8/2/2000

A (2 puntos)
) Definicién de supremo de un conjunto de némeros reales.
) Enunciar y demostrar la propiedad fundamental del supremo.
%) Demostrar que Ve € R existen sucesiones {z,} e {y.} tales que lim Tp = limy,. =a,

siendo z, €EQey. € R\Q VreN.

XX- (2 puntos)
») Demostrar que si f : [a,b] — R es mondtona, y ¢ € (a, ), entonces existen hm f(=)
y lim f(z).
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cerrado acotado?
%) Sea f : R — R dada por f(z) = z2E(z).
(Es f monétona en [~1,1]? 1y en (-1,1)?
.Es f continua en [-1,1]? ;y en (—~1,1)7

&~ (2 puntos)
&) Enunciar el Teorema Fundamental del Limite, para el caso de limite finito cuando x
tiende a 400, es decir, para el caso lix_B”,f(z)-IER‘

b) Enunciar la regla de L'Hopitel para el caso de indeterminacién £, cuando z — +c0.
h}Aplioa.tbsdostememasantuiompa:aelcﬂmﬂodellﬁmbedelaawbndetérmim

genemla,,=n—, n € N, con a > 0 fijo.

en

X< (8 puntos)
Sea Is funcién f : R —s R definida por:
(W —
f(z) = %arctan(-l-{—z) siz e (0,1)
3(@ 1)+1 siz>1.

&) Estudiar la continuidad y derivabilldad de f.
¥ Calcular los extremos relativos y absolutos de f en R, si existen.
¢) Sea ¢ € (0,1), Demostrar que la ecuacién f(z) = c tiene una dnica raiz positiva.

= (1 punto) wn x
Calcular los siguientes lfmites: * J‘/"‘ .
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